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TOM TAT
Cho (R, m) la vanh giao hoan Noether dia phuong, M 1la R-m&dun Cohen-Macaulay hitru han sinh
va I 1a idéan cua vanh R ma khong chira trong bat ky idéan nguyén to cuc ti€éu nao ciia M. Trudc hét
ching t61 chimg minh rang ton tai s6 nguyén #; sao cho depth, (M /I"M ), =depth, (M /I"M),, v6i

moi n2>fva moi p €Spec(R). Thir hai, ching t6i chimg minh véi moi s6 nguyén 7> 0, tap hop

U Var(a, (M /I"M)) 6n dinh khi n du 16n.

~ Tir khéa: On dinh, dg sau, linh hda tir ciia médun ddi dong diéu dia phwong.

1. MO PAU

Cho (R, m) la vanh giao hoan Noether dia
phuong, I 1a idéan cua R va M la R-modun hitru
han sinh. Bai toan nghién ctru dang di¢u ti€ém can
cua tap idéan nguyén to lién két Ass,(R/I")
duoc L. J. Ratliff dua ra vao nam 1976. Nam
1979, M. Brodmann da chiing minh bai toan cia
Ratliff khong chi cho vanh ma con téng quét cho
ca modun va cho truong hop phan bac. Ong ta
ching minh rang cac tap idéan nguyén t6 lién két
Ass, (M /I"M) va ASSR(]"M/]"“M) on
dinh khi n du l6n (M. Brodmann, 1979a). O day,
khai niém 6n dinh dugc hiéu theo nghia nhu sau:
Mot day cdc tap hop (X,) duoc goi la on dinh
khi n da 16n néu ton tai sé nguyén 1, sao cho
X, =X, ,v6imoi n > n,. Mot cach tuong tu, day
so (a ) du0’c goi 1a 6n dinh khi n du 16n néu t6n tai
s6 nguyén n, sao cho a, =a, ,voi moi n=n,.

Bang cach dya vao su 6n dinh cua cac tap nguyén
t6 lién két, M. Brodmann dé chimg minh cac d6 siu
depth (M / I"M) va depth ,(I"M / I""'M) 6n
dinh khi n du lén (M. Brodmann, 1979b). Tu
day, v6i mdi idéan nguyén t6 p € Spec(R), ton
tai sO nguyén ¢, sao cho depthRP ("M | 1"™'M ),
Khi p thay ddi thi sd
nguyén [, clng thay d6i. Van dé dugc nhiéu
nguoi quan tam 1a c6 hay khong sd nguyén t sao
cho depth, (I"M /I""'M ), khong d6i n>1 va moi
pe Spec(R) .

St dung két qua cua C. Rotthaus and L. M.
Sega 2006, L. T. Nhan va cong su da chi ra rang
so nguyen t nhu: véy 14 ton tai. Ho dd ching minh
rang ton tai s6 ty nhién ¢ sao cho

depth, (I"M /1"'M), =depth, (I'M /1"'M),
vGoi moi n>1 va moi p € Spec(R). (xem T. D.
M. Chau, N. T. K. Nga and L. T. Nhan, 2021)

Tiép theo, bai toan nghién ciu tinh 6n

khong doi v6i moi n>1¢,.

dinh cta tap idéan nguyén t6 lién quan dén
Ann, H' (I" M/I"HM) dugc quan tdm boi
nhleu nguoi. V&i moi s6 nguyén i >0, chang ta
ky hi¢u:

a.(I"'M / I""M)=Var(Ann, H! (I"M | I""'M))
trong d6 Var(l)={p € Spec(R)|I < p}. Mot
cau hdi dugc dat ra boi L. T. Nhan va cong sy vao
ndm 2021 1a a,(I"M / I""'M) ¢6 én dinh khi n
da lon? (xem T D. M. Chau, N. T. K. Nga and
L. T. Nhan 2021). Tra 10i ddy da cho cau hoi nay
1a mot van dé kho. Tuy nhién, bang cach sir dung
khai niém tap gia gia, L. T. Nhan va cong su da
chung minh tinh 6n dinh ciia tap cac idéan nguyén
t6 U Var(a,(I"M /I"”M)) on dinh khi n du 16n.

JSi
Tir day ho tra 16i cau hoi cho mot s trudng hop
dac bi¢t (xem T. D. M. Chau, N. T. K. Nga and L.
T. Nhan 2021).

Chung ta biét rang, nhiéu tinh chat dung cho
modun ["M /I"™'M thi ciing dung cho mddun
M /I"M. Tuy nhién, vin c6 mot s6 tinh chit
dang cho moédun "M /I"™'M nhung khong
con dung cho mdédun M /I'M nita. Trong
bai bao nay, chung t6i nghién ctru mot sb tinh
chat 6n dinh cho médunM /I"M nhu tinh 6n

dinh cua depth, (M /1"M), va cia tap
U Var(a,(M /I" M)).

Jsi

2. PHUONG PHAP VA NOI DUNG NGHIEN
cuUu

2.1. Phwong phdp nghién ciru
Trong bai bao nay ghl'mg t6i str dung mot sd
phuong phap sau day d€ nghién ctru:
- Céc phuong phap nghién ciru toan 1y thuyét.
- Phuong phap ddng diéu va ddi dong diéu.
- Phuong phép su dung phuong phap dia
phuong héa va day du hoa.
2.2. Noi dung nghién ciru
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